
 باسمه تعالی

 های آموزشیاداره تکنولوژی و گروه -معاونت آموزش متوسطه

 1403-1404سال تحصیلی  مستمرآزمون 

 3هندسه  امتحان هماهنگ درس:سوالات کلید 

 نام و نام خانوادگی:

 دوازدهم  پایه:

 آزمون: ساعت

 ریاضی فیزیک رشته:

 صفحه 4 : تعداد صفحات

 06/12/1403 تاریخ آزمون:

 دقیقه 100 مدت آزمون:

 

 بارم الوس ردیف
 

 

 درستی یا نادرستی عبارات زیر را مشخص کنید.

rAو  مخالف صفر باشدیک عدد حقیقی  rدو ماتریس هم مرتبه و  Bو  Aالف( اگر  1 rBداریم گاه، آن: A B. 

 (25/0)درست 

Aب( برای دو ماتریس 
3 Bو  5

3 A، ماتریس 5 B .(25/0)نادرست  قابل تعریف است 

3یک ماتریس  Aپ( اگر  Aو  3  Aگاه باشد؛ آن 2 2  (25/0)درست  است. 16

75/0 

 جاهای خالی را با عبارات مناسب پر کنید.

نیز موازی نباشد و تنها یکی از دو نیمۀ  d( عمود نباشد و با مولد lبر محور سطح مخروطی ) Pالف( در حالتی که صفحۀ  2

 (25/0) ... خواهد بود.بیضی، یک ...و سطح مخروطی Pصفحۀ مخروط را قطع کند، فصل مشترک 

... ایاستوانهشود که آن را یک سطح ...سطحی ایجاد می lحول  d موازی باشند، از دوران lو  dب( هر گاه دو خط 

 (25/0) نامیم.می

.... بیضی بیروندر ..... Aاز دو کانون بیضی بیشتر از طول قطر بزرگ بیضی باشد، نقطۀ  Aپ( اگر مجموع فواصل نقطۀ 

 (25/0) است.

.... داشته باشند و همچنین ویژگی مشترک.... یک است که همۀ آنها (یا فضا)نقاطی از صفحه  ۀت( مکان هندسی، مجموع

 (25/0) هر نقطه که آن ویژگی را دارد، عضو این مجموعه باشد.
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 به سؤالات زیر، پاسخ کامل دهید.

 در ماتریس 3
ij

A a


   3 3
که در آن  

ij
a i j 2 های روی قطر فرعی ماتریس باشد، مجموع درایهمیA  را بدست

 آورید.

 a /   2
13 0 51 3 2   a /  2

22 0 52 2 2   a /  2
31 0 53 1 8  

 :مجموع درایههای روی قطر فرعی /    0 52 2 8 8  
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 «وارون هر ماتریس مربعی، در صورت وجود یکتاست.»ثابت کنید:  5

Bکنیم: و ثابت می( 25/0)باشند  Aهر دو وارون  Cو  Bهای کنیم ماتریسفرض می C (25/0). 

:طبق فرض  AB BA I /  0 25  

:طبق فرض  AC CA I /  0 25  

     B IB CA B C AB CI C /     0 5  

5/1 

در دستگاه  6
ax by

cx dy

 


  

2

1
معکوس ماتریس ضرایب به صورت  

 
 
 

0 1

2 1
xاست. حاصل   y .را بدست آورید 
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1 0 5 0 5 0 25
0 1 2 1

4
2 1 1 3

 

25/1 

دستگاه  kبه ازای چه مقادیری از  7
kx y

x y

 


 

3 4

2 3
 ، یک دسته جواب منحصر به فرد دارد؟
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/ /
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0 25
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0

1
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5/0 

 2فاصلۀ  هب Cنقطۀ  و ازبوده به یک فاصله  Bو  A نقاط ای بیابید که ازاند. نقطهصفحه مفروضیک در  Cو  B و Aنقاط  8

 .های ممکن بحث کنید(متر باشد. )در مورد تعداد جوابسانتی

و مکان هندسی نقاطی AB (25/0 )اند، عمود منصف پاره خط به یک فاصله Bو  Aمکان هندسی نقاطی که از دو نقطۀ 

 (25/0)متر است. سانتی 2و شعاع  Cای به مرکز نقطۀ د، دایرهنمتر باشسانتی 2به فاصلۀ  C نقطۀ که از

 (25/0) دو مکان هندسی مورد نظر، جواب مسأله است: فصل مشترک

 (25/0)جواب دارد.  دورا قطع کند، مسأله متر سانتی 2و شعاع  Cدایرۀ به مرکز  ABالف( اگر عمود منصف پاره خط 

 (25/0)جواب دارد.  یک، مسأله مماس باشدمتر سانتی 2و شعاع  Cدایرۀ به مرکز بر  ABاگر عمود منصف پاره خط  ب(

 (25/0). جواب است فاقد، مسأله را قطع نکندمتر سانتی 2و شعاع  Cدایرۀ به مرکز  ABاگر عمود منصف پاره خط  پ(

5/1 

وضعیت نقطۀ  9 A ,1 xنسبت به دایرۀ  2 y x y   2 2 2 2  را تعیین کنید. 0

   x y x y O /, , r      2 2 0 52 2 0 1 1 2  

  O/OA A r   0 21 5  نقطه داخل دایره قرار دارد. )0/25(

1 

 «است. a2اندازۀ قطر بزرگ بیضی برابر »نشان دهید:  10

FA)راهنمایی: ابتدا نشان دهید:  F A   :و پس از آن نتیجه بگیریدOA OA a ). 

FAدهیم: نشان می( 1 F A .  

   FA AF l A F A F AF AF FF A F A F F/ /F                  0 5 0 25  
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 AF A F A /F A F      2 02 25  

OAدهیم: می ( نشان2 OA a . 

   
AF A F

AF OF A F OF OA OA a
O

/
F OF

/

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
0 5 0 25  

پس:  AA OA O a a /A a      2 0 25. 

xای را بنویسید که مرکزش روی خط معادلۀ دایره 11 y  بوده و از نقاط  3 A ,0 و  1 B ,2  بگذرد. 0
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2 2 22

2 2
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0 25 0 5

0 25

0 25 0 25

0 25

3 3

0 3 1 2 3 0

3
2 2 3

2

3 3 3 3 9 1 10
2

2 2 2 2 4 4 2

3 3 5

2 2 2

 

2 

xاگر معادلۀ  12 y x y m     2 2 2 4 2 1  را بیابید. mمعادلۀ یک دایره باشد، حدود  0

     a b c / m m/ /m         2 2 0 25 0 25 0 254 4 16 8 4 24 8 3  

75/0 

ای را بنویسید که مرکز آن معادلۀ دایره 13 O ,2 xبوده و بر دایرۀ به معادلۀ  2 y x y   2 2 2 4 مماس خارج  4

 باشد.
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75/1 

هر شعاع نوری که از نقطۀ  14 ,2 به یک بیضی بتابد، بازتاب آن از نقطۀ  3 ,6 گذرد. این بیضی بر یکی از می 3

 مختصات، مماس است. خروج از مرکز این بیضی را بیابید.محورهای 
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 چند درجه است؟ FBFدر بیضی مقابل، طول قطر بزرگ، دو برابر طول قطر کوچک است. اندازۀ زاویۀ  15
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